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Relazioni tra insiemi, partizione 
indice 
 
 

1. Elenca le coppie individuate dalle relazioni pag. 2 

2. Esercizi di varie tipologie pag. 2 

3. Costruire le relazioni inverse di quelle indicate pag. 5 

4. Esercizi sulle proprietà delle relazioni tra insiemi pag. 5 

5. Stabilire se la relazione 𝓡𝓡 è di equivalenza pag. 6 

6. Classi di equivalenza e insieme quoziente  pag. 7 

7. Verificare se la relazione 𝓡𝓡 è d’ordine pag. 8 

8. Relazioni di equivalenza e relazioni d’ordine pag. 9 

9. Partizione pag. 10 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Gli esercizi sono proposti in ordine di difficoltà crescente. 
nota: in un file così lungo e complesso può accadere che sia presente un errore di diversa natura nonostante 
gli esercizi siano stati controllati più volte. Saremo grati di ricevere segnalazioni di eventuali refusi o 
suggerimenti di qualsiasi natura.   
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1. dati gli insiemi 𝐴𝐴 = {1, 2, 3} e 𝐵𝐵 = {3, 4, 5}, elenca le coppie individuate dalla relazione 

1 ℛ:  𝑥𝑥 ∙ 𝑦𝑦 è 𝑢𝑢𝑢𝑢 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝, 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑥𝑥 ∈ 𝐴𝐴 𝑒𝑒 𝑦𝑦 ∈ 𝐵𝐵 (1,4), (2, 3), (2, 4), (2, 5), (3, 4) 

2 ℛ:  𝑥𝑥 + 3 = 𝑦𝑦, 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑥𝑥 ∈ 𝐴𝐴 𝑒𝑒 𝑦𝑦 ∈ 𝐵𝐵 (1, 4), (2, 5) 

3 ℛ:  𝑥𝑥 =
𝑦𝑦
2 , 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑥𝑥 ∈ 𝐴𝐴 𝑒𝑒 𝑦𝑦 ∈ 𝐵𝐵 (2, 4) 

4 ℛ:  𝑦𝑦 − 𝑥𝑥 è 𝑢𝑢𝑢𝑢 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑, 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑥𝑥 ∈ 𝐴𝐴 𝑒𝑒 𝑦𝑦 ∈ 𝐵𝐵 (1, 4), (2, 3), (2, 5), (3, 4) 

 

2. varie tipologie 

5 

Dati gli insiemi 
𝐴𝐴 = {8,16,31,37,100} e 𝐵𝐵 = {2,5,7,8,10,12,15,33} 
Determina le coppie (𝑎𝑎; 𝑏𝑏) con 𝑎𝑎 ∈ 𝐴𝐴 e 𝑏𝑏 ∈ 𝐵𝐵 per le 
quali risulta 𝑎𝑎 = 3𝑏𝑏 + 1 

(16,5), (31,10), (37,12), (100,33) 

6 
Dati gli insiemi 𝐴𝐴 = {13,18,24} e 𝐵𝐵 = {26,32,54} 
Determina le coppie (𝑎𝑎; 𝑏𝑏) con 𝑎𝑎 ∈ 𝐴𝐴 e 𝑏𝑏 ∈ 𝐵𝐵 per le 
quali risulta a divisore di b 

(13, 26), (18, 54) 

7 
Dato l’insieme 𝐴𝐴 = {5, 6, 7,8} e la relazione in esso 
definita ℛ:  … è 𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚 𝑑𝑑𝑑𝑑 …  elenca le coppie 

(5,6), (5,7), (5,8)(6,7), (6,8), (7,8) 

8 
Dati gli insiemi 𝐴𝐴 = {2, 3, 5} e 𝐵𝐵 = {2, 6, 7, 8} 
sapendoche 𝑎𝑎 ∈ 𝐴𝐴 e 𝑏𝑏 ∈ 𝐵𝐵, elenca le coppie 
individuate dalla relazione ℛ:  … 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 è 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐 … 

(2,2), (2,6), (2,8), (3,6) 

9 

Le seguenti città hanno da Roma le seguenti distanze 
stradali: 
Torino 700km       Napoli 210km 
Genova 535km      Bologna 415km 
Considera l’insieme di tali città la relazione in esso 
definita ℛ: … è 𝑝𝑝𝑝𝑝ù 𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣 𝑎𝑎 𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅𝑅 𝑑𝑑𝑑𝑑 … e elenca le 
coppie 

(Napoli, Torino), (Napoli, Genova), 
(Napoli, Bologna), (Genova, Torino), 

(Bologna, Torino), (Bologna, Genova) 
 

{ }:

{ }:
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10 
Dato l’insieme 𝐴𝐴 = {3, 4, 5, 6, 7}, due suoi elementi 
sono in relazione se la loro somma è 10. Elenca le 
coppie individuate da tale relazione 

(3,7), (4,6), (5,5), (6,4), (7,3) 

11 

Nell’insieme 
𝐴𝐴 = {𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡, 𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞, 𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟, 𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟, 𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒},  
è definita la relazione   
ℛ:  … ℎ𝑎𝑎 𝑙𝑙𝑙𝑙 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙 𝑑𝑑𝑑𝑑 …. 
Elenca le coppie della relazione 

(𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞, 𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟), 
(𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞, 𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟), 

(𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟, 𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟), 
(𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟, 𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞), 

(𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟, 𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞), 
(𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟, 𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟) 

 

12 

Dati gli insiemi 𝐴𝐴 = {𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞, 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐, 𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡} e  
𝐵𝐵 = {𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎, 𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚, 𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣} e  
la relazione tra essi definita 
ℛ:  … 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 𝑎𝑎𝑎𝑎 𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟 …, elenca le coppie 

(𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞, 𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚), 
(𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐, 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎),                 

(𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡, 𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣) 

13 

Dato l’insieme  
𝐴𝐴 = {𝑃𝑃𝑃𝑃, 𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇, 𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆, 𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇, 𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷} e 
l’insieme 𝐵𝐵 = {𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺 𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵, 𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆, 𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼}, 
sapendo che 𝑎𝑎 ∈ 𝐴𝐴 e 𝑏𝑏 ∈ 𝐵𝐵, elenca le coppie 
individuate dalla relazione  
ℛ:  … 𝑎𝑎 è 𝑢𝑢𝑢𝑢 𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓 𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑏𝑏 … 

(𝑃𝑃𝑃𝑃, 𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼), (𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇, 𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼), 
(𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇, 𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺 𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵), 

(𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷, 𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆𝑆) 

14 

Dati gli insiemi di angoli 
𝐴𝐴 = {30°, 50°, 60°, 90°}  e 𝐵𝐵 = {40°, 60°, 90°, 130°} 
Individua gli elementi dell’insieme 𝐴𝐴 ×  𝐵𝐵 
soddisfacenti le seguenti relazioni: 

a) Gli angoli costituenti la coppia sono 
complementari  

b) Gli angoli costituenti la coppia sono 
supplementari 

𝑎𝑎) (30°, 60°), (50°, 40°), 
𝑏𝑏) (50°, 130°), (90°, 90°) 

  

15 

Dato l’insieme delle parole  
𝐴𝐴 = {𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠, 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐, 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝, 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐} 
Elenca le coppie di elementi di A che individuano la 
relazione ℛ:  … ℎ𝑎𝑎 𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚 𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙 𝑑𝑑𝑑𝑑 … 

(𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠, 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐), (𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝, 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠), 
(𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝, 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐), (𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐, 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠), 

(𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐, 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐) 
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16 

Dato l’insieme delle parole 
 𝐴𝐴 = {𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎, 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝, 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑, 𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡} 
Elenca le coppie di elementi di A che individuano la 
relazione 
 ℛ:  … 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝 𝑖𝑖𝑖𝑖 𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 … 

(𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎, 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝), (𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎, 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑), 
(𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎, 𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡), (𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝, 𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡), 
(𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑, 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝), (𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡) 

17 

Individua la relazione tra l’insieme A e B, sapendo 
che le coppie da essa individuate sono indicate nella 
rappresentazione grafica: 
 

 

ℛ:  … ℎ𝑎𝑎 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑧𝑧𝑧𝑧𝑧𝑧𝑧𝑧𝑧𝑧𝑧𝑧𝑧𝑧𝑧𝑧𝑧𝑧 … 

18 

 
 
Questa è la rappresentazione grafica della relazione 
fra l’insieme  
𝐴𝐴 = {𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵, 𝑁𝑁𝑁𝑁𝑁𝑁𝑁𝑁𝑁𝑁𝑁𝑁, 𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉, 𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺} e  
𝐵𝐵 = {𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺, 𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃, 𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼𝐼} 
Individua tale relazione 

ℛ: … è 𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐à 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 … 

19 

Una relazione fra l’insieme  
𝐴𝐴 = {25, 17, 33, 14} e l’insieme 𝐵𝐵 = {43, 35, 24, 32}  
è rappresentata dalle coppie: 
(25; 43), (17; 5), (33; 24), (14; 32) 
Individua tale relazione 

 ℛ: 𝑙𝑙𝑙𝑙 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐 𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐 
𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 c𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐 

20 

Una relazione fra l’insieme  
𝐴𝐴 = {1, 3, 5, 7} e l’insieme 𝐵𝐵 = {3, 9, 15, 21}  
è rappresentata dalle coppie:  
(1; 3), (3; 9), (5; 15), (7; 21) 
Individua tale relazione 

ℛ: … è 𝑢𝑢𝑢𝑢 𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡 𝑑𝑑𝑑𝑑 … 
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21 

Una relazione fra l’insieme  
𝐴𝐴 = {𝐸𝐸𝐸𝐸𝐸𝐸, 𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺, 𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀, 𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷} e l’insieme  
𝐵𝐵 = {𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇, 𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷, 𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀, 𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃}  
è rappresentata dalle coppie: 
(𝐸𝐸𝐸𝐸𝐸𝐸, 𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷), (𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺𝐺, 𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇𝑇), (𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀, 𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃) 
Individua tale relazione 

ℛ: … ℎ𝑎𝑎 𝑙𝑙𝑙𝑙 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙  
𝑑𝑑𝑑𝑑 … 

 

3. costruire le inverse delle seguenti relazioni tra insiemi:  

22 ℛ: … è 𝑢𝑢𝑢𝑢 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑑𝑑𝑑𝑑 … dove A= {2,4} e B= {8,12} ℛ−1 = {(8,2), (8,4), (12,2), (12,4)} 

23 ℛ = {(𝑥𝑥; 𝑦𝑦)/ 𝑥𝑥 ∈ 𝑁𝑁, 𝑦𝑦 ∈ 𝑁𝑁, 2𝑥𝑥 = 𝑦𝑦} ℛ−1 = {(2,1), (4,2), (6,3), (8,4). . . } 

24 ℛ = {(𝑥𝑥; 𝑦𝑦)/ 𝑥𝑥 ∈ 𝑁𝑁, 𝑦𝑦 ∈ 𝑁𝑁, 3𝑥𝑥 = 5𝑦𝑦} ℛ−1 = {(3,5), (6,10), (9,15), (12,20)} 

25 
ℛ: … è 𝑖𝑖𝑖𝑖 𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞𝑞 𝑑𝑑𝑑𝑑 …  dove  
𝐴𝐴 = {2, 5, 6} e 𝐵𝐵 = (4, 6, 25, 36} ℛ−1 = {(4,2), (25,5), (36,6)} 

 

4. esercizi sulle proprietà delle relazioni tra insiemi 

26 
Verifica se la relazione ℛ: …  𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑑𝑑𝑑𝑑 … 
definita in un insieme di persone P, è transitiva 

ℛ è 𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝ℎè  ∀𝑎𝑎, 𝑏𝑏, 𝑐𝑐 ∈ 𝑃𝑃  
(𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎, 𝑏𝑏𝑏𝑏𝑏𝑏) ⇒ (𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎) 

27 

Dato l’insieme 𝐴𝐴 = {36, 47, 74, 123}, una relazione in 
A è rappresentata dalle coppie ordinate 
(36; 36), (47; 47), (47; 74), (74; 74), (74; 47), (123; 123). 
Individua la relazione e specifica se è riflessiva 

ℛ: … ℎ𝑎𝑎 𝑙𝑙𝑙𝑙 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐 𝑑𝑑𝑑𝑑 …  
ℛ 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 è 𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟 

28 
Dato l’insieme 𝐴𝐴 = {5, 20, 25, 35, 45, 50}, specifica se 
la relazione  
ℛ:  … 𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐 𝑙𝑙𝑙𝑙 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐 𝑑𝑑𝑑𝑑 …è 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 

𝑙𝑙𝑙𝑙 𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟 ℛ è 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝ℎè  
𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖 𝑙𝑙𝑙𝑙 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐: 

(5,25), (5,45), (5,35)(20,50), (25,5),  
(35, 5), (35, 45), (45, 5)(45,25), (50,20) 

29 

Dato l’insieme 𝐴𝐴 = {2, 4, 8}, la relazione individuata 
dalle coppie ordinate (2; 4), (4; 2), (2; 8), (4; 8), (8; 4) 
è simmetrica? 

𝑛𝑛𝑛𝑛!  𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚 𝑙𝑙𝑙𝑙 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐 (8,2) 

  

{3}:

{4}:



Insiemi                   Relazioni tra insiemi, partizione 
 

v 7.8                                                   © 2025 - www.matematika.it                                                6 di 12 

 

5. stabilire se la relazione ℛ è di equivalenza 

30 ℛ:   𝑥𝑥 − 𝑦𝑦 è 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝 3    con  𝑥𝑥, 𝑦𝑦 ∈ 𝑍𝑍 𝑆𝑆𝑆𝑆 

31 ℛ:   𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓 𝑙𝑙𝑙𝑙 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐 𝑆𝑆𝑆𝑆  

32 ℛ:   … è 𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓 𝑑𝑑𝑑𝑑 . .. 𝑁𝑁𝑁𝑁, 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 è 𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟, 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 è 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠,  
𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 è 𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡 

33 ℛ:   𝑥𝑥𝑥𝑥 = 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑      𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐 𝑥𝑥, 𝑦𝑦 ∈ 𝑁𝑁  𝑁𝑁𝑁𝑁, 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 è 𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟  

34 ℛ:   𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝     𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐 𝑥𝑥, 𝑦𝑦 ∈ 𝑁𝑁 Si 

35 ℛ:  … è 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 𝑑𝑑𝑑𝑑 … Si 

36 ℛ:  … 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐à 𝑑𝑑𝑑𝑑 … 𝑆𝑆𝑆𝑆 

37 ℛ:   𝑥𝑥𝑥𝑥 > 0   𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐 𝑥𝑥 𝑒𝑒 𝑦𝑦 ∈ {−3, −2, −1, 0, 1, 2, 3} 𝑁𝑁𝑁𝑁, 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 è 𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟  

38 ℛ:   𝑥𝑥 è 𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚 𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑦𝑦 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐 𝑥𝑥, 𝑦𝑦 ∈ 𝑁𝑁0 𝑁𝑁𝑁𝑁, 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 è 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 

39 
ℛ:   𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝 𝑎𝑎 …   
dato l′insieme delle rette di un piano α 

𝑁𝑁𝑁𝑁, 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 è 𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟, 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 è 𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡 

40 
ℛ:   𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝 𝑎𝑎 … 
dato l′insieme delle rette di un piano α 

𝑆𝑆𝑆𝑆  

41 
ℛ:   𝑎𝑎 ℎ𝑎𝑎 𝑙𝑙𝑙𝑙 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑏𝑏    
nell’insieme delle equazioni algebriche lineari 

𝑆𝑆𝑆𝑆 

{5}:
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42 
ℛ:   𝑎𝑎 ℎ𝑎𝑎 𝑙𝑙𝑙𝑙 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑏𝑏    
nell’insieme delle equazioni algebriche 

𝑁𝑁𝑁𝑁 

43 

ℛ:   … 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 ℎ𝑎𝑎 𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡 𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚 𝑑𝑑𝑑𝑑 …   
𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐 𝑙𝑙𝑙𝑙 𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡 𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚 𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟 
𝑖𝑖𝑖𝑖 10 𝑔𝑔𝑔𝑔𝑔𝑔𝑔𝑔𝑔𝑔𝑔𝑔𝑔𝑔 2006 𝑖𝑖𝑖𝑖 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐à 𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖: 
Cagliari: 12°;     Enna: 10°;     Latina: 11°;     Bari: 11° 

𝑁𝑁𝑁𝑁, 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 è 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 

44 
ℛ:   𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 𝑙𝑙𝑙𝑙 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑑𝑑𝑑𝑑..   
dato l′insieme delle rette di un piano α 

𝑆𝑆𝑆𝑆 

45 
ℛ:  … è 𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚 𝑜𝑜 𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢 𝑎𝑎 …   
dato l′insieme B = {3, 23, 33, 44} 

𝑁𝑁𝑁𝑁, 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 è 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 

 

6. classi di equivalenza e insieme quoziente 

46 

Dato l’insieme delle città  
𝐴𝐴 = {𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀, 𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉, 𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵, 𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿, 𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿, 𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀ℎ𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒}  
e la relazione ℛ:  𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠, 
verificare che ℛ è una relazione di equivalenza e 
individuare le classi di equivalenza di A rispetto ad ℛ 

{𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀, 𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉𝑉, 𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿} 
{𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿𝐿, 𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀𝑀ℎ𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒},  {𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵} 

47 

Dato l’insieme 𝐼𝐼 = �1, 1
2

, 2
4

, 5
5

, 8
16

, 3
4
�   

e la relazione di equivalenza 
ℛ:  𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢 𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣  
determina le classi di equivalenza di I rispetto ad ℛ e 
l’insieme quoziente 

𝐶𝐶(1) = �1,
5
5

� 

𝐶𝐶 �
1
2

� = �
1
2

,
2
4

,
8

16
� , 𝐶𝐶 �

3
4

� = �
3
4

�  

 
𝐼𝐼
ℛ

= �𝐶𝐶(1), 𝐶𝐶 �
1
2

� , 𝐶𝐶 �
3
4

�� 

48 

Si consideri l’insieme 𝐴𝐴 = {𝑎𝑎, 𝑏𝑏, 𝑐𝑐, 𝑑𝑑, 𝑒𝑒, 𝑓𝑓, 𝑔𝑔, ℎ, 𝑖𝑖, 𝑙𝑙} 
degli alunni di una classe;  
nel compito di matematica hanno riportato 
ordinatamente i voti 4, 5, 7, 7, 6, 5, 5, 6, 6, 7.  
Data la relazione di equivalenza 
ℛ:  𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐 𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒 
 𝑠𝑠𝑠𝑠 ℎ𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟 𝑙𝑙𝑙𝑙 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣𝑣,  
si determinino le classi di equivalenza di A rispetto 
ad ℛ e l’insieme quoziente 

𝐶𝐶(4) = {𝑎𝑎};  𝐶𝐶(5) = {𝑏𝑏, 𝑓𝑓, 𝑔𝑔} 
𝐶𝐶(6) = {𝑒𝑒, ℎ, 𝑖𝑖}; 
𝐶𝐶(7) = {𝑐𝑐, 𝑑𝑑, 𝑙𝑙}  

𝐴𝐴
ℛ

= {𝐶𝐶(4), 𝐶𝐶(5), 𝐶𝐶(6), 𝐶𝐶(7)}  

{6}:
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49 

Si consideri l’insieme 𝐼𝐼 = �𝑥𝑥
𝑥𝑥

∈ 𝑁𝑁, 𝑥𝑥 < 12�  
e l’intero c=3.  
Data la relazione ℛ in I così definita: 
 𝑎𝑎ℛ𝑏𝑏  𝑠𝑠𝑠𝑠, 𝑒𝑒 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑠𝑠𝑠𝑠, 𝑖𝑖𝑖𝑖 𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑎𝑎    
è 𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢 𝑎𝑎𝑎𝑎 𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟𝑟 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑏𝑏 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝 𝑐𝑐   
Verificare che ℛ è di equivalenza e determinare le 
classi di equivalenza 

{0, 3, 6, 9}, {1, 4, 7, 10}, {2, 5, 8, 11} 

 

7. verificare se la relazione ℛ è d’ordine 

50 ℛ:  𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒 𝑝𝑝𝑝𝑝ù 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑆𝑆𝑆𝑆 

51 ℛ:  𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒 𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢 𝑎𝑎  𝑁𝑁𝑁𝑁, 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 è  𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 

52 
ℛ:  𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒𝑒 𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚 𝑜𝑜 𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢 𝑎𝑎 
dato l’insieme dei numeri naturali 

Si 

53 
ℛ:  𝑥𝑥 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑎𝑎 𝑦𝑦 
nell’insieme 𝐶𝐶 =  {𝑥𝑥/𝑥𝑥 è 𝑢𝑢𝑢𝑢 𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡𝑡 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝} 

No, non è antisimmetrica 

54 ℛ:  𝑎𝑎 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑏𝑏    con 𝑎𝑎, 𝑏𝑏 ∈ 𝑁𝑁 − {0} 𝑆𝑆𝑆𝑆 

55 
ℛ:  𝑥𝑥 ℎ𝑎𝑎 𝑙𝑙𝑙𝑙 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑦𝑦 
nell’insieme {𝑥𝑥/𝑥𝑥 è 𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢𝑢 𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝} 

No, non è antisimmetrica 

56 
ℛ:  … è 𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖𝑖 𝑎𝑎 … 
dato l’insieme delle circonferenze di un piano 

𝑆𝑆𝑆𝑆 

57 
ℛ:  𝑥𝑥 ℎ𝑎𝑎 𝑙𝑙𝑙𝑙 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐𝑐 𝑑𝑑𝑑𝑑  
nell’insieme {𝑥𝑥/ 𝑥𝑥 è 𝑢𝑢𝑢𝑢 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝} 

No, non è antisimmetrica 

58 
ℛ:   𝑙𝑙𝑙𝑙 𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓 𝑋𝑋 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝 𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜  
𝑎𝑎𝑎𝑎 𝑢𝑢𝑢𝑢 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓𝑓 𝑌𝑌 

𝑆𝑆𝑆𝑆 
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59 ℛ: {(𝑋𝑋; 𝑌𝑌) ∈ ℘(𝛺𝛺2)/𝑋𝑋 ⊆ 𝑌𝑌} dato un insieme Ω 𝑆𝑆𝑆𝑆 

 

8. relazioni di equivalenza e relazioni d’ordine 

60 
Considera l’insieme degli esseri umani. Individua di 
che natura è la relazione ℛ:  essere antenato di 

𝐷𝐷′𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜𝑜 𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠𝑠  

61 

Dato l’insieme {1,2,3,4,5,6,7,8} e la relazione 
ℛ:  divide esattamente. 
Verifica se tale relazione è d’ordine e se nell’insieme 
B = {3,9,18,36} può essere una relazione d’ordine 
totale 

Si, Sì 
ℛ è una relazione d’ordine totale su B 

62 

La relazione ℛ:  è congruo modulo 3” in 𝑁𝑁  
è una relazione di equivalenza.  
Indicare alcuni numeri equivalenti rispetto a tale 
relazione 

12 𝑒𝑒 6, 6 𝑒𝑒 3, 18 𝑒𝑒 9, 12 𝑒𝑒 6 … 

63 

Supponi che esista un sistema di governo in cui ogni 
cittadino può delegarne un altro come suo 
rappresentane e questo, a sua volta, può delegare un 
altro e così via in modo però, che un cittadino che ha 
già delegato non può essere delegato e che un 
cittadino non può essere delegato più volte. 
Verifica che si tratta di una relazione d’ordine e se si 
tratta di un ordinamento parziale o totale 

𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃 

64 

Dato l’insieme A= {vela, molo, porto, barca,}  
e l’insieme delle coppie ordinate (molo, molo), 
(porto, barca), (vela, molo), (vela, vela), 
(molo, vela), (barca, barca), (porto, porto), 
(barca, porto).  
Verifica se la relazione che genera le coppie ordinate 
è di equivalenza 

𝑆𝑆𝑆𝑆 
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9. determinare l’insieme C che unito ad A e B costituiscono una partizione dell’insieme 𝑿𝑿  

65 𝑋𝑋 = �
2
9

; 3� ∪ (3; 5] 𝐴𝐴 = (0. 2�; 4) − �1; 9
2
�       𝐵𝐵 = (1; 5)  Impossibile 

66 𝑋𝑋 = �
2
9

; 3� ∪ (3; 5] 𝐴𝐴 = (0. 2�;  4) − �1; 9
2
�       𝐵𝐵 = (3; 5)  𝐶𝐶 = (1,3) ∪ {5}  

67 𝑋𝑋 = � 1
3

; 3
4
� ∪  �5

4
; 2�   𝐴𝐴 = �1

2
; 3

2
� −  � 3

4
; 5

4
 �         𝐵𝐵 = �1

3
; 1

2
 � 𝐶𝐶 = � 

3
2

, 2 � ∪ �
1
3� 

68 𝑋𝑋 = � 4
3

; 5
3
 � ∪ ( [0; 3] −  (1; 2) )   𝐴𝐴 = �0; 5 

3
� −  �1; 4

3
 �      𝐵𝐵 = [1; 2] −  (1; 2) 𝐶𝐶 = (2,3] 

69 𝑋𝑋 = [0; 1] − �1
3

; 0. 3��  𝐴𝐴 = �0; 1
3
�        𝐵𝐵 = �2

3
; 1�  𝐶𝐶 = �

1
3

,
2
3� 

70 𝑋𝑋 = [−2; 2] − (−1; 0)  
𝐴𝐴 = [−2; 0] − (−1; 0)    
𝐵𝐵 = [−1; 2] − (−1; 0)  

Impossibile 

71 𝑋𝑋 = [0; 1] ∪ �3
2

; 2� ∪ �1
2

; 7
4
�     𝐴𝐴 = 𝑋𝑋 − [0,1]        𝐵𝐵 = 𝑋𝑋 − �1

2
; 2� 𝐶𝐶 = �

1
2

, 1� 

72 𝑋𝑋 = (3; 5) −  [2; 4) 𝐴𝐴 = �4; 9
2
�         𝐵𝐵 = �9

2
; 5�  𝐶𝐶 = �4,

9
2�  

73 𝑋𝑋 = {−2} ∪ (−1; 0] 𝐴𝐴 = [−2; 0] − (−2; 0)       𝐵𝐵 = �−1; 1
2
� 𝐶𝐶 = �−

1
2

, 0� 

74 𝑋𝑋 = {1, 2, 3, 4, 5} 𝐴𝐴 = {1,3}     𝐵𝐵 = �𝑥𝑥 ∈ 𝑋𝑋/ 𝑥𝑥
2

∈ 𝑁𝑁� 𝐶𝐶 = {5} 

75 𝑋𝑋 = {2, 3, 5, 7} 𝐴𝐴 = {𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝 𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚 𝑑𝑑𝑑𝑑 4}   𝐵𝐵 = {7} 𝐶𝐶 = {5} 

76 𝑋𝑋 = {𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑑𝑑𝑑𝑑 36} 𝐴𝐴 = {𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑑𝑑𝑑𝑑 24} − {8, 24}       
𝐵𝐵 = {𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝 𝑑𝑑𝑑𝑑 9} ∩ [0; 40] 𝐶𝐶 = {9} 

{9}:
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77 𝑋𝑋 = {𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚 𝑑𝑑𝑑𝑑 3} 𝐴𝐴 = {𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚𝑚 𝑑𝑑𝑑𝑑 6}     
𝐵𝐵 = {15 + 6𝑛𝑛 / 𝑛𝑛 ∈ 𝑁𝑁} 𝐶𝐶 = {3, 9} 

78 𝑋𝑋 = {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10} 𝐴𝐴 = {𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝} ∩ 𝑋𝑋        
𝐵𝐵 = {𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝 𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛𝑛 𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝𝑝} ∩ 𝑋𝑋 𝐶𝐶 = {1, 8} 

79 𝑋𝑋 = �−√3; √2�  𝐴𝐴 = �0; √2�       𝐵𝐵 = �−√3; 0�  𝐶𝐶 = �0, √2� 

80 𝑋𝑋 = (−1; 2) ∩ [0; 3] 𝐴𝐴 = �0; √2�      𝐵𝐵 = [√2; 2)  𝐶𝐶 = {0} 

81 𝑋𝑋 = �− 4
5

; − 2
5
� − �− 3

5
; 5

3
�  𝐴𝐴 = �−0.8; − 2

3
�       𝐵𝐵 = �− 7

11
; −0.6� 𝐶𝐶 = �− 2

3
, − 7

11
� ∪ �− 3

5
�  

 

82 𝑋𝑋 = {𝑥𝑥 ∈ 𝑅𝑅 / 𝑥𝑥2 − 1 < 0}   𝐴𝐴 = (−1; 0)       𝐵𝐵 = (0; 1)  𝐶𝐶 = {0} 

83 𝑋𝑋 = {𝑥𝑥 ∈ 𝑅𝑅 / 𝑥𝑥2 − 1 < 0}   𝐴𝐴 = �−1; − 1
2
�         𝐵𝐵 = �1

2
; 1� 𝐶𝐶 = �−

1
2

,
1
2� 

84 𝑋𝑋 = {𝑥𝑥 ∈ 𝑅𝑅 / 𝑥𝑥2 − 1 ≤ 0}   𝐴𝐴 = (−1; 0)       𝐵𝐵 = (0; 1)  𝐶𝐶 = {−1, 0, 1} 

85 𝑋𝑋 = {𝑥𝑥 ∈ 𝑅𝑅 / 𝑥𝑥2 − 1 < 0}   𝐴𝐴 = (−1; 0)      𝐵𝐵 = �0; 1
 2

�   𝐶𝐶 = {0} ∪ �1
2

, 1�  

86 𝑋𝑋 = �𝑥𝑥 ∈ 𝑍𝑍 /√𝑥𝑥 ∈ 𝑅𝑅�  𝐴𝐴 = 𝑁𝑁 − {0, 1}       𝐵𝐵 = {1} 𝐶𝐶 ={0} 

87 𝑋𝑋 = 𝑄𝑄 𝐴𝐴 = 𝑄𝑄−        𝐵𝐵 = 𝑄𝑄 ∩ (0; 7] 𝐶𝐶 = 𝑄𝑄+ − (0; 7] 

88 𝑋𝑋 = 𝑍𝑍 𝐴𝐴 = {−𝑛𝑛 / 𝑛𝑛 ∈ 𝑁𝑁}         𝐵𝐵 = 𝑁𝑁 𝐶𝐶 = {0} 
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89 𝑋𝑋 = 𝑍𝑍 𝐴𝐴 = {−1 − 𝑛𝑛 / 𝑛𝑛 ∈ 𝑁𝑁}   𝐵𝐵 = {𝑛𝑛 + 1 / 𝑛𝑛 ∈ 𝑁𝑁} 𝐶𝐶 = {−1, 0, 1} 

90 𝑋𝑋 = {2𝑛𝑛 / 𝑛𝑛 ∈ [0; 7] ∩ 𝑁𝑁}  𝐴𝐴 = {𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑑𝑑𝑑𝑑 32}       𝐵𝐵 = {128} 𝐶𝐶 = {64} 

91 𝑋𝑋 = {2𝑛𝑛 / 𝑛𝑛 ∈ [−2𝜋𝜋; 2𝜋𝜋] ∩ 𝑁𝑁}  𝐴𝐴 = �22𝑛𝑛/ 𝑛𝑛 ∈ {0, 1, 2, 3}�     𝐵𝐵 = {2} 𝐶𝐶 = {8, 32} 

92 𝑋𝑋 = {2𝑛𝑛 / 𝑛𝑛 ∈ [−2; 1] ∩ 𝑍𝑍}  𝐴𝐴 = {𝑥𝑥 ∈ 𝑅𝑅 / 4𝑥𝑥2 − 9𝑥𝑥 = −2}     𝐵𝐵 = {1} 𝐶𝐶 = �
1
2� 

93 𝑋𝑋 = [−𝜋𝜋, 𝜋𝜋) ∪ (2𝜋𝜋; 3𝜋𝜋] 𝐴𝐴 = [−𝜋𝜋; 2𝜋𝜋] − [𝜋𝜋; 3𝜋𝜋]    
𝐵𝐵 = [𝜋𝜋; 3𝜋𝜋) − [𝜋𝜋; 2𝜋𝜋]   𝐶𝐶 = {3𝜋𝜋} 

94 𝑋𝑋 = {(𝑥𝑥; 𝑦𝑦) ∈ 𝑅𝑅2/ 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = 1} 
𝐴𝐴 = {(𝑥𝑥; 𝑦𝑦) ∈ 𝑅𝑅2/ 𝑥𝑥 ≥ 0} ∩ 𝑋𝑋 
𝐵𝐵 = {(𝑥𝑥; 𝑦𝑦) ∈ 𝑅𝑅2/ 𝑦𝑦 ≥ 2} ∩ 𝑋𝑋 

𝐶𝐶 = �(𝑥𝑥; 𝑦𝑦) ∈ 𝑅𝑅2/ 
1 < 𝑦𝑦 < 2 � ∩ 𝑋𝑋 

 { 0}:


