anaiisi. 1eorema sulla relazione tra derivabilita e continuita A

enunciato
Se una funzione f(x) e derivabile in
un punto x, allora essa e ivi anche
continua f ()
f(xo)

x—>x0 X—=Xo

con f'(x,) che esiste ed e finita

™ lim f(x) = f (xo)

‘ dimostrazione

Consideriamo la seguente identita: | f(x) = f(x,) + f& ) f( o) (x — xp)
Calcoliamo il limite per x - x, di|,. . fO) —f(x)
entrambi i membri ﬂrarclof () = ,55’,’}0 fxo) + X — X (= %0)
A secondo membro applichiamo i £ = F(xg)
teoremi sulla somma e sul prodotto xlfff flx) = xlgfcl f(xo) + xli _—xo x;r)rcz (x — x0)
di limiti ’ ’ ° ’
lim f(x,) = f(xo) perché f(x,) & una
X—>Xgo costante
Passiamo al calcolo dei limiti del i [OO=S(x0) _ = F(x,) per lipotesi di
secondo membro Xoxg X—Xo 0 derivabilita
xlgzgo(x —Xo) =Xg — %o =0 per calcolo
Per cui si ha: xli% fx)=f(xo)+f(x0)- 0
Quindi la tesi ﬁg}, f(x) = f(x0)
Il teorema NON ¢ invertibile. y = lxl

e Consideriamo ad esempio la funzione y = |x|. Nel punto x, =0 la
" | funzione & continua ma non derivabile perché la derivata sinistra &
diversa da quella destra, infatti f’|x| = —1 ed f{|x| =1
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